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LOI Nól DIU

Cuón sách này là néi dung các bài giàng Giài Tích do tôi biên soan
cho các sinh vién Toán-L.<' núm t,llú llhát cüa "Lúp Dào TQO Cü Nhân Khoa
Hec Tài Nãug" , DQi Hpc Khoa Hpc Tl.r Nhiên, Doi Hpc Quóc Gia Hà náln
hec 1997 - 1998, 1998 - 1999 và 1999 - 2000. Vi thõ, có Iê sách này chi nên
düng làm bài giàng cho nhüng sinh viên Toán - khá giôi 1104c
dimg làm tài liêu tham khào cho sinh viên Toán - LÉ nói chung.

l. Trang bi cho ng-trài dpc mét tài liéll tirang dói ngán gen nhüng
ki6n thúc co bàli nhát cria giài tích.

2. Cách trinh bày hién doi, loc và chíllh xác.
3. Giúp 118rài dpc có tlid llhanll chóng bát drrgc nhfrng fir&ng

cllính và nhüng k6t (Ilia quan trpng Ciha giài tích.
NInr vó.v là, tôi có tham veng viót Bài giàng giài tích có néi dung co

bàn, Iiiên d4i, tóc dé . Véi dinh áy tôi chpn nhfrng cuón sách sau làm
tqi liêu tham khào chính:

[ll W. Rudin, Principlcs of Nlat,hcmat.ical Analysis (1976, tióng Anh).
[2] G. M. Fictcngolz, A Coulse in Differontiation and Integration

(1969, tiáng Nga, t,âp I, 2, 3).

[3] G. E. Shilop, Mathmnat,ical Analysis (1969, ti6ng•Nga).

[4] X. Gourdon, Analysc (1994, t,iõng Pháp).

[5] J . dc Burgos, Cálculo Infinitoslnal (1991, tiéng Tây Ban Nha).

Tôi va 11hiFu Cila tôi cho rhng [2] là "Kinli Thánh" cria giài tícll.
Tuy nhiên, trpn bé ba tép Clia [2] quá dày (trêll 2.000 trang). Vi tliõ tôi chi

thuéc tham só de, dira vào bài giàng Cila Tôi rát thích cách viót. Clia [ll,
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thco quan diÔm câa [1], [3] vă [4] nlnr: xây dvng sÓ thi.rc thco tiÔn (fi; giói

vă liôn t!łc dvrqc nghiôn trong không giałl metric; tich phân drrgc

ughia thco Riemann-StieItjes. MÔt sÓ băi tăp dłrqc chen lęc tir Ngoăi ra,

tôi dă tham khâo mÔt sÓ săch băng tiÓng Viët (xcm phhn tăi liôu thanł k•llâo

Ô cuÓi săch).

Ngăy nay dă có nhfrng phan năm trq gińp sinh viôn tinh toân bhng

tinll răt có Iliëu qfia. Tôi nghî răng căn huóng dan sinh viôn thvc hănh

tren măy theo-tăi lițu răt có ich sau:

[6] Andrć Hcck, Introduction to Maple (1996, ti6ng Anh).

thÓ, trong căc băi giâng năy không cÓ nhiăl plân liën quan đÓn
tinh toân: nhłr vă thi, tinh nguyôn hăm, diën tich, the tich vân
vân. Trong khi đÓ, băi giâng đbi hÔi ngŁrbi đęc phâi năm vitng IS'
thuyÓt, lăm nlliăl băi tăp 19 thuyÓt.

Tôi Xin chân thănh căm cm ban lânh dąo Đąi Hec QuÓc Gia, E)ąi Hec
Khoa Hec Nhiôn dă mÔ Tąo Nhân Khoa Hec Tăi Năng”,
nhČJ dó tôi có kiën biôn soąn vă thih• nghiôłu căc băi giâng Ciha milih.

Nhlăl sillh viôn Ciha ”LÓp Đăo Tąo Cfr Nhân Khoa Hec Tăi Năng” dă

dec vă sfra bân thâo băi giâng năy. Đăc biët lă Hă Minh Lam, Vă Anh Tnăn,
NgA1.vÔn Cânh Hăo, Đăo Thi Thu Hă, NguyÔn Ltru Son, NguyÔn Anh Hoa,
Đăng Anh Tuăn Ngu.yÔn Trung Tń dă hiÔu chhîh Illiiăl sai sÓt trong bân thâo

dău tiôn. Xin căm cm nhłcu.

Tôi chân thănh căm an TS Trăn Đfrc Long, P GS. TSKH NguyÔn Văn
Minh, PGS. TSKH Phąm K} Anii, PGS. TS NguyÔn Tildy Thanh TS
Quang Hôa vă TS. Trăn Văn Trân dă dec k.î' bân thâo, sfra IÓi chiuli
tâ vă cho S' ki6n qu.ŕ bău đÔ băi giâng năy dłrgc hoăn chiuli han.

Căc GS Hă Huy Khoăi, Ngô Vițt, Trung, NgA1.vÔn Hfru Vițt Htrng dă cho
tôi łnÔt sÓ tir IiÔu qn.ŕ Iiôn quan lich sfr toăn. Xin chân thălih câm

TÔi căm on Nhă Xuăt Bân Đąi HQC QuÓc Gia Hă NÔi dă hoăn thiôn bâli
t,hâo đÔ cuÓ11 săch nă.v sÓm đ6n tay bąn dec.

TÔi dă giănh nhiăl thčJi gian, nhłcu sfrc h.rc vă kiôn nhăn (IG câ tvr dăuli

Illăy băng Tex) ac viÓt căc băi giâng nă.v. Song tÔi Ilicu rang cuÓn săch cbli cÓ

nhiăl văn can tranh Inău, cbn nlliăl sót. Răt mong bąn dec Idm.vôli

bâo, chi dăn vă gÓp S'.



V ài Ibi vè néi dung bili giàng

Giài tich toan hoc là gi ? Giài tich to.'ill Ii9C (Matll€unatical Analvsis),
còll tim Ih pliép t inh cac dm Itrc:yng vô cimg bé và vô cùng 1011 (Calculns of

Infiuitelv Small and Latge Quantities) hoàc pliép tiuli vi tich pliân (Calculus
of Diffetrutiatiou and lutegvation, goi tAt là Calculus), ra (Ibi vào liùa
cu6i thé 17. Culculus là ngànll toân nghiôli cfru chu.vòn dong và sur thay
dol cia vit chat. Noi cô chu.vôli dong 1104c sur tâng trtr&ng tllì noi cô

tll$ düug Calculus. Pliép tinll vi pliâli cho pllép ta .xâc dinll nuit pliàng ti$p

»aic vûi mât coug, tiull t6c dé và gia t6c cria vôt chu.vòn dQng và S'ân vâli.
Pliép tinh tich pllân cho phép ta tinll diën tich lii4t, tim quS' (140 déng

ctia vît th$ thro t6c dô ct\a nô và vân van.

Cé uliiòu hec già xu{t chting tham gia xây dtrng linh vu.rc toân hoc

uày. Dàu tiôu pliài tûi Sir Isaac Newton (1642-1727, nguròi Anh), Baron

Gottfried Wilhelm Leibniz (1646-1716, ngnrèi Dfrc). Trtrôc Newton và Leib-

niz chu phài ullâc ullà thiôn Johannes Kepler (1571-1630, ngaròi

Düc) (là giành 20 kliâm pliâ ra ba dinll luôt chu.ven dông cùa câc

liànll tinh:

1. Mbi luành tinlu chuydn dong theo mèt 'ellipse cô mot tiêu

didrn là mât tr&i.
2. Bân kinh vector tir m4t trèyi t&i llànli tinli quét nlu-rng dién

tich nhtr nhau trong nhüng khoàng th&i gian nlnr nhau.

3. Binh phtrcng chu quay cda liànll titill quanh m4t trò•i t}

le lüy thtra ba cula nùa tr\tc Ibn, ttc là, n6u T là cliiòu dài quàng

atrifng IJàn11 tinll di trong mot nhm và a là lifta tr\tc

ellipse ttrcrng üng th) '142 /0 3 cô gia tri kliông (Idi ddi tupi Ilhnli

tinlu trong m4t trifi.

Bhng Calculns ta cô tllit lit. ba lui.it tir (tinh Ituit clill\'$n
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dong cùa Newton, nlitrng dK.v lh cong viëc "buoi cliiòu". V là, Keplcr

cic quan sât tllt.rc nghiëm dà mo tà lië trèi 110ët dong nlnr thé nào, sau

dé Newton và Leibniz dùng Calculus giài thich vì sao bi nlnr thé. Theo tôi

diòu này cllfrng tò vat IS', co IiQC, thiên vàll Ià "cêi nguòn" cùa giài tich.

Nlliòu ngaròi cho ràng, Archimrdes (287-212 tnr&c công ngll.yên, ngrèi

Sccily) Ià ullà toân hoc vi doi lill{t thé giôi và Ià tic già cria Calculus, vi ông

dà tim ra plnrcmg pliâp tinh diëli tich cùa Ilình Cô parabola và tliê tich

cria llình non, cùa parabola tròn xoay van van.

Nâm 1821 Augustin Louis Cauchy (1789-1857, ngurèi Phâp) công b6

cu6n sâcll noi ti6ng "Giài ticll", trong dé ông trìnll bày giài tich dura trôu

IS' thu.v6t ch4t clië vò gi6i 11411. Ong dillli nghia gi&i 11411 thco ngôn ngfr e, 6.

Cich dilih nghia này trò thành chuân murc cria cà sficll giâo khoa vò

giài tich. Cic trr ttr&ng chinh cùa Cauchy còn rurc sing t6i ngày nay.
Cauchy dâ công b6 750 công trình vò toân. mdi Cauchy vi6t 12 bài,

thì ông phài vi6t su6t 63 117:11, thé nlnrng Ong clii t11Q 68 tudi!

Karl Theodor Wilhelm Weierstrass (1815-1897, ngnrèi Dfrc) cûng di

dùng ngôn ngfr e, b dd dillh nghîa gi6i hon và Cô lilliòu d6ng g6p vô cùng to

1611 cho giài tich. Hàu hét câc công trình cùa ông dtrqc gi6i toâll 11pc bidt d6n

sau klii ông qua dòi.

Không tllò kliông nli*c t6i nllüng c6ng hi6n to 161f cùa Bcmhard Bolzano

(1781-1848, ngmròi Tiëp, nlilò.u Iàm viêc Âo) công trình "Nghiôli
Cfru Hàm S6 " do ông vi6t 1830 & Praha, nlnrng 100 sau thé gi6i
m6i bi6t (1611. Thl.rc ra, c6 mot s6 k6t quà quan trong dtrqc Bolzano tim ra
trtr6c Caucll.v và Weierstrass.

Sur phât tridn cria giài tich (cd didn) còn hen véi tôn tuoi cda nlliìtl
nllà totili liQC kiët xu{t t116 k/' 17, 18, 19 và dhu thé Ic} 20 Ilhtr :

René Descartes (1596-1650, ngnrèi Phâp),

Pierre De Fermat (1601-1665, nguròi PIMP),

Isaac Barrow (1630-1677, ngurèi Allh),

Michel Rolie (1652-1719, Phil)),

Jacob Bernoulli (1654-1705, Ilgròi Tll!l.v Si ),
Johann Bernoulli (1667-1748, Ilgnròi Tl"l.v Si ),


